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Аннотация
Введение: в статье выводится формула для назначения наказания по уголовным делам с учетом 

смягчающих и отягчающих наказание обстоятельств и доказывается ряд сопутствующих ей полезных 
предварительных теорем уголовного процесса.

Материалы и методы: материалом исследования явилось действующее уголовное, уголовно-про-
цессуальное законодательство. Использованы методы математического анализа, в частности, инте-
гральное и дифференциальное исчисление, методы формальной логики. 

Результаты исследования: 1) получена общая формула назначения уголовного наказания: 
; 2) доказаны: а) теорема назначения уголовного наказания без учета и с учетом смягча-

ющих и отягчающих наказание обстоятельств; б) теорема формулы уголовного наказания с учетом 
смягчающих и отягчающих наказание обстоятельств по правилу модернизированного рычага. 
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Abstract 
Introduction: the purpose of the article is to derive a general formula for sentencing in criminal cases, 

taking into account mitigating and aggravating circumstances, and to prove a number of useful preliminary 
theorems of the criminal process accompanying it.

Materials and Methods: criminal legislation and criminal procedure legislation were the material of the 
study. The author used mathematical analysis such as: differential and integral calculus and formal logic.

Results: 1) a general formula for the appointment of criminal punishment has been obtained:   
2) proved: a) the theorem of assigning criminal punishment without taking into account and taking into 
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Введение
Точное назначение уголовного наказания по 

обвинительному приговору суда с учетом отягча-
ющих и смягчающих наказание обстоятельств – 
основная задача как российского, так и зарубеж-
ного уголовного процесса. На решение данной 
задачи и нацелена данная научная статья. 
Теоремы назначения уголовного наказания без 
учета и с учетом смягчающих и отягчающих 

наказание обстоятельств
Теорема № 1. Уголовное наказание без учета 

смягчающих и отягчающих наказание обстоя-
тельств есть среднее арифметическое от максиму-
ма и минимума данного вида уголовного наказа-
ния: .

Доказательство теоремы № 1. В санкциях 
статей уголовно-правовых запретов законодате-
лем обычно задается размах каждого вида основ-
ного и дополнительного уголовного наказания: 

. Частным случаем такого раз-
маха является случай, когда . Очевид-
но, что увеличить наказание за счет отягчающих 
наказание обстоятельств суд может лишь тогда, 
когда присутствует ненулевой размах данного 
вида уголовного наказания по конкретной статье 
Особенной части Уголовного кодекса Российской 
Федерации (УК РФ) или предусмотрена возмож-
ность увеличения наказания выше указанного 
в данной санкции. Также очевидно, что  умень-
шить наказание за счет смягчающих наказание 
обстоятельств суд может лишь тогда, когда при-
сутствует ненулевой размах данного вида уголов-
ного наказания по конкретной статье Особенной 
части УК РФ или предусмотрена возможность 
уменьшения наказания ниже указанного в дан-
ной санкции.

Ясно, что при наличии ненулевого размаха 
при отсутствии смягчающих и отягчающих на-
казание обстоятельств суд должен назначить уго-
ловное наказание по среднему арифметическо-
му: , поскольку размер наказания 
выше среднего арифметического предполагает 
наличие в уголовном деле отягчающих наказа-
ние обстоятельств, а размер наказания ниже сред-

него арифметического предполагает наличие в 
деле смягчающих вину обстоятельств. Возможен 
также случай, когда величина отягчающих вину 
обстоятельств равна величине смягчающих об-
стоятельств, и тогда уголовное наказание должно 
соответствовать среднему арифметическому.

Рассмотрим числовой пример с ч. 1 ст. 105 УК 
РФ, предусматривающей уголовное наказание за 
умышленное убийство. Санкция статьи устанав-
ливает размах уголовного наказания в виде лише-
ния свободы от 6 до 15 лет. При отсутствии смяг-
чающих и отягчающих наказание обстоятельств 
или равенстве величин смягчающих и отягчаю-
щих наказание обстоятельств суд должен назна-
чить подсудимому в приговоре величину равную 

 лет лишения 
свободы, что и требовалось доказать.

Теорема № 2. Уголовное наказание с отягчаю-
щими наказание обстоятельствами (y) выражается 
положительной линейной функцией с коэффици-
ентом пропорциональности  от минимума 
наказания за данное деяние: .

Теорема № 3. Уголовное наказание со смягча-
ющими наказание обстоятельствами выражается 
положительной линейной функцией с коэффици-
ентом пропорциональности  от макси-
мума наказания за данное деяние: .

Теорема № 4. Условие равновесия в системе 
данного уголовного наказания выполняется с ко-
эффициентом пропорциональности равным пара-
метру d.

Доказательство теорем № 2, № 3 и № 4
Итоговая величина уголовного наказания, за-

данная законодателем в санкциях уголовно-пра-
вовых запретов, обычно задается с размахом от 
минимума до максимума, а суд, выносящий обви-
нительный приговор по уголовному делу с назна-
чением уголовного наказания, назначает точную 
величину уголовного наказания подсудимому фи-
зическому лицу с учетом обстоятельств отягчаю-
щих и смягчающих уголовное наказание по дан-
ному уголовному делу. 

Очевидно, что в этом случае уголовное нака-
зание по конкретной части конкретной статьи 

account mitigating and aggravating circumstances; b) the theorem of the formula of criminal punishment 
taking into account mitigating and aggravating circumstances according to the rule of the modernized lever.
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Особенной части УК РФ должно браться судом в 
виде простого среднего арифметического: , на-
пример, лет лишения свободы: , и 
далее корректироваться с учетом отягчающих (b) 
и смягчающих величину (c) уголовного наказания 
обстоятельств.

Зададимся вопросом, во сколько раз величина 
уголовного наказания при максимуме отягчаю-
щих наказание обстоятельств превышает вели-
чину уголовного наказания при максимуме смяг-
чающих наказание обстоятельств? Очевидно, что 
ответ будет получен в виде алгебраической дро-
би: , . Обра-
тим внимание, что в числителе стоит сумма, а в 
знаменателе – разность. 

Ясно, что  тогда и только тогда, когда 
. Величина  достига-

ет своего максимума при . Так же ясно, 
что  только тогда, когда  
и . В этом случае . Если , то 

 при любом допустимом значении b. 
Общее уравнение, выражающее отношение 

величины уголовного наказания с учетом отягча-
ющих наказание обстоятельств к величине уго-
ловного наказания с учетом смягчающих наказа-
ние обстоятельств по любому уголовному делу, 
выражается формулой: , откуда легко 
выразить, как наказание с учетом отягчающих на-
казание обстоятельств, так и наказание с учетом 
смягчающих наказание обстоятельств. 

В частности, величина уголовного наказания 
с учетом величины отягчающих вину обстоя-
тельств выражается как линейная положитель-
ная функция от величины уголовного наказания 
с учетом обстоятельств смягчающих наказание с 
коэффициентом пропорциональности , по-
скольку: . Проведем 
замену переменных:  и  
и тогда получим: , где .

Удобно выразить величину уголовного наказа-
ния подсудимого через величину максимума или 
минимума наказания, указанного в соответствую-
щей санкции статьи Особенной части УК РФ. 

Из формулы , выражающей вели-
чину уголовного наказания подсудимого с учетом 
отягчающих вину обстоятельств, можно записать 
формулу, выражающую величину уголовного 
наказания с учетом обстоятельств, смягчающих 
вину: , где .

Очевидно, условие равновесия в системе дан-
ного уголовного наказания выполняется относи-
тельно коэффициента пропорциональности си-

стемы: .
Таким образом, теоремы № 2, № 3 и № 4 

строго доказаны. 
Рассмотрим практическое применение теорем 

№ 2, № 3 и № 4 на решении конкретной задачи. 
Возьмем ч. 1 ст. 105 Особенной части УК РФ, где 
речь идет об умышленном убийстве, за которое 
может быть назначено наказание в виде лишения 
свободы сроком от 6 до 15 лет. 

Пусть нам нужно выяснить, во сколько раз ве-
личина уголовного наказания при максимальной 
величине отягчающих наказание обстоятельств 
больше величины уголовного наказания при мак-
симальной величине смягчающих вину обстоя-
тельств, а также найти уравнения, выражающие 
связь между величинами наказания с учетом мак-
симальных и минимальных наказаний, записать 
уравнение равновесия данной системы наказа-
ний. 

Решение. Сначала найдем среднюю величину 
наказания, то есть величину наказания по ч. 1 ст. 
105 УК РФ:  лет ли-
шения свободы. 

Во-вторых, найдем значение коэффициен-
та пропорциональности: . Он равен: 

.

В-третьих, измерим величину уголовного на-
казания при максимуме смягчающих наказание 
обстоятельств: 6; и при 
максимуме отягчающих наказание обстоятельств: 

.
Очевидно, что условие равновесия выполня-

ется при . То есть  
или . Условие равнове-
сия в системе уголовных наказаний, связанных с 
лишением свободы, возможных по части первой 
статьи 105 УК РФ, выполняется с коэффициентом 
пропорциональности равным 2,5. 

Неизвестные величины максимального и ми-
нимального наказания по санкциям, устанав-
ливающим уголовные наказания за виновные 
нарушения двух разных уголовно-правовых за-
претов, могут быть строго определены, если нам 
известно, во сколько раз (операция умножения) и 
насколько (операция сложения) различаются ми-
нимумы и максимумы одноименных уголовных 
наказаний. Рассмотрим данное утверждение на 
примере решения конкретной числовой задачи. 

Задача. Дано: минимальное наказание за 
умышленное убийство по ч. 1 ст. 105 УК РФ в 
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три раза больше, чем максимальное наказание за 
кражу по ч. 1 ст. 158 УК РФ, и при этом мини-
мальное наказание за убийство на 4 года лишения 
свободы больше, чем максимальное наказание за 
кражу. Требуется: 1) найти величину минималь-
ного наказания за убийство; 2) найти величину 
максимального наказания за кражу.

Решение. Примем за икс величину максималь-
ного наказания за кражу, и запишем равенство: 

, откуда , далее  
и окончательно . Это величина макси-
мального уголовного наказания за кражу по ч. 1 
ст. 158 УК РФ. Далее, мы знаем, что величина ми-
нимального уголовного наказания за убийство по 
ч. 1 ст. 105 УК РФ в 3 раза выше (или на 4 года 
больше), чем величина уголовного наказания за 
кражу без квалифицирующих обстоятельств, от-
куда величина минимального уголовного наказа-
ния за умышленное убийство по ч. 1 ст. 105 УК 
РФ составит 6 лет лишения свободы. 

Среднее арифметическое (центр тяжести) кон-
кретного вида уголовного наказания по соответ-
ствующей части статьи Особенной части Уголов-
ного кодекса, по сути, является точкой опоры 
рычага, где слева от точки опоры имеет место мо-
мент силы смягчающих наказание обстоятельств, 
а справа – момент силы отягчающих наказание 
обстоятельств.

Теорема формулы уголовного наказания с 
учетом смягчающих и отягчающих наказание об-
стоятельств по правилу модернизированного 
рычага.

Уголовное наказание с учетом отягчающих и 
смягчающих наказание обстоятельств имеет вид: 

.
Доказательство теоремы. Запишем форму-

лу: , где  – точка опоры в системе 
данного уголовного наказания по соответству-
ющей части статьи Особенной части УК РФ:  

, где  – максимальное наказа-
ние по данной части статьи УК РФ,  – ми-
нимальное наказание по данной части статьи УК 
РФ;  – величина отягчающих наказание обсто-
ятельств;  – величина смягчающих наказание 
обстоятельств, p – итоговая величина уголовного 
наказания в годах, месяцах или сутках лишения 
свободы, либо иных единицах измерения данного 
вида уголовного наказания. 

Обратим внимание, что в формуле уголовного 
наказания:  в знаменателе стоит сумма 

, а не разность между точкой опоры и ве-
личиной смягчающих наказание обстоятельств. 

Спрашивается почему? Дело в том, что смягча-
ющие наказание обстоятельства должны увели-
чивать, а не уменьшать знаменатель, поскольку 
величина уголовного наказания прямо пропор-
циональна величине отягчающих наказание об-
стоятельств (они стоят в числителе) и обратно 
пропорциональна величине смягчающих (они 
стоят в знаменателе). Следовательно, вычитание 
величины смягчающих наказание обстоятельств 
из среднего будет приводить к увеличению, а не 
снижению итогового наказания, что противоре-
чит смыслу использования смягчающих наказа-
ние обстоятельств. Именно поэтому в знамена-
теле стоит сумма , а не разность между 
точкой опоры и величиной смягчающих наказа-
ние обстоятельств.

Рассмотрим назначение уголовного наказание 
по ч. 1 ст. 105 УК РФ, где максимальное наказа-
ние в годах лишения свободы составляет 15 лет, 
а минимальное 6 лет. Положим, что по итогам 
судебного следствия и доказательств, обоснован-
ных сторонами защиты и обвинения, суд пришел 
к выводу, что отягчающие обстоятельства уси-
ливают наказание на 2 года лишения свободы, а 
смягчающие понижают на 4 года. Требуется на-
значить уголовное наказание подсудимому. 

Обращаемся к формуле: . Из усло-
вий задачи нам известно, что  лет лише-
ния свободы;  лет лишения свободы, от-
куда точка опоры:  
лет лишения свободы. По условиям задачи ве-
личина отягчающих наказание обстоятельств, 
выраженная в годах лишения свободы, состав-
ляет 2 года:  года лишения свободы, а ве-
личина смягчающих наказание обстоятельств 
– 4 года лишения свободы:  года лише-
ния свободы. Закладывая полученные данные 
в формулу для назначения наказания, получим: 

 лет лишения 
свободы.

Для данного уголовного наказания по ч. 1 
статьи 105 УК РФ плечо силы составляет 4,5 
года лишения свободы: 1) со стороны смягчаю-
щих наказание обстоятельств: ; 2) со 
стороны отягчающих наказание обстоятельств: 

, то есть как и записано в санкции ч.1 
ст. 105 УК РФ. 

При полном отсутствии смягчающих наказа-
ние обстоятельств и максимальном плече силы 
со стороны отягчающих наказание обстоятельств 
получим:  лет ли-
шения свободы. При полном отсутствии отягча-
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ющих наказание обстоятельств и максимальном 
плече силы смягчающих наказание обстоятельств 
получим: , что выше 
установленного законом минимума равного 6 го-
дам лишения свободы. То есть плечо силы для 
смягчающих наказание обстоятельств по данной 
формуле выше, чем для отягчающих, и составля-
ет примерно 7,9 лет лишения свободы. 

Посмотрим, как это работает, выразив вели-
чину смягчающих наказание обстоятельств из 
формулы: . Получим:  или, 
сложив дроби: . Как видно, данная фор-
мула важна тем, что с ее помощью мы находим 
плечо силы при , дающее минимальное уго-
ловное наказание, установленное в соответству-
ющей части статьи Особенной части УК РФ при 
подстановке в формулу .

Для нашего примера: 
. Под-

ставим это число в исходную формулу: 
. То есть, чтобы 

получить минимальное уголовное наказание по ч. 
1 ст. 105 УК РФ, плечо силы смягчающих нака-
зание обстоятельств должно составлять не 4,5, а 
7,875, откуда . Именно поэ-
тому мы и говорим о модернизированном рычаге. 

Можно найти первую производную функции 
уголовного наказания по точке опоры. Поскольку 
функция имеет вид: , то ее удобно пе-
реписать в виде: , где x – переменная, a, 
b – константы (числа). Для дифференцирования в 
данном случае, поскольку и в числителе, и в зна-
менателе дроби стоят функции от икс, нужно ис-
пользовать правило дифференцирования частно-
го: . Получим:

Если перевести в исходную символику, то име-
ем:  Эта формула показыва-
ет скорость изменения первообразной функции 
назначения уголовного наказания по правилу 
модернизированного рычага, когда отягчающие 
и смягчающие наказание обстоятельства нам из-
вестны и включены как константы. 

В общем же функция уголовного наказания 
с учетом смягчающих и отягчающих наказа-
ние обстоятельств зависит от трех переменных: 

 или : , и, сле-
довательно, от этой функции нужно брать част-
ные производные и полный дифференциал: 

.
Полный дифференциал функции уголовного 

наказания:
, где част-

ные производные:   
.

Обсуждение и заключения
Во-первых, мы доказали формулу назначения 

уголовного наказания по правилу модернизи-
рованного рычага; во-вторых, получили ряд по-
лезных дополнительных формул для назначения 
уголовного наказания с учетом смягчающих и 
отягчающих наказание обстоятельств:

 или, что то же самое: .
.

.
. 

Полный дифференциал функции уголовного 
наказания: 
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